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摘要

本专著提出并系统发展了一个统一的数学框架——源—路径—汇方法（Source–
Path–Sink Method）——用以研究自然数加性表示的存在性问题。框架的出发点是自
然数 n的全部分拆构成的”源空间” Π(n)；通过允许元素集 A ⊆ N与路径长度 k的约

束筛选，得到”路径空间” PA,k(n)；存在性问题即”汇”的问题：rA,k(n) = #PA,k(n) > 0

是否对所有 n ∈ N 成立。哥德巴赫猜想、弱哥德巴赫定理、四平方和定理、华林问题、
孪生素数猜想等均是该框架的特例。本书建立了” 密度分水岭定理”：当 δ(A) > 0 时

二元表示自动成立（Tauberian 论证）；当 δ(A) = 0 时，主项与误差项的相对大小成

为唯一判据，困难程度由集合的代数结构决定。在此框架下，我们系统给出 S1–S6定
理谱系（无平方因子数、无立方因子数、互素数、B-粗糙数的二元/三元表示），重新证
明并归位若干经典定理，生成并分类一批新猜想，构造二元分拆不变量族（I1–I4）并
进行大规模数值实验，最后讨论该框架与选择公理、可计算性、范畴论、算术几何、F1

几何、拓扑与同调、谱方法、信息论、路径积分类比、S6 复结构问题（2026-08有新近
构造宣称、待核实）、考拉滋型动力路径、丢番图问题、大规模新猜想库（N/O/P/C/D
系），以及信息论、算法信息论、完美智能、计算复杂度与通用 AGI 的具体应用方
案。本书不宣称证明哥德巴赫猜想、孪生素数猜想、黎曼假设或 S6 复结构存在性；

对这些未决问题，本书的贡献在于统一表述、困难定位、计算证据与可验证的猜想

生成程序。
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English

This monograph develops a unified framework—the Source–Path–Sink method—
for existence problems in additive number theory. Starting from the full partition
space Π(n) of a natural number n and filtering by an admissible set A and path
length k, existence questions reduce to positivity of the counting function rA,k(n).
Goldbach’s conjecture, the ternary Goldbach theorem, Lagrange’s four-square the-
orem, Waring’s problem and the twin prime conjecture all appear as special cases.
The monograph establishes a rigorous density watershed theorem, a systematic S1–S6
family of theorems, a new-conjecture generating program, a family of binary-partition
invariants with extensive numerical experiments, and detailed connections with logic,
computability, category theory, arithmetic geometry, F1-geometry, topology, spectral
methods, information theory, path-integral analogies, the complex-structure problem
on S6, and AI-assisted mathematical methodology. No claim is made of a proof of
Goldbach’s conjecture, the twin prime conjecture, the Riemann hypothesis, or the
existence of a complex structure on S6.
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